ON TAP CHUONG III - PAI SO 9
1/ Phuong trinh bic nhit hai an (viét cong thirc nghi¢m tong quat va biéu dién)
2/ Giai hé phuong trinh biang phuong phap thé va cong dai s6
3/ Giai bai toan bang cac lap hé phwong trinh
Chay 1:

. ax +by =c¢ o,
Heé phuong trinh § ' (a, b, c,a, b, c khiac0)
ax+by=c¢
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* C6 mot nghiém duy nhat néu i F

Chay 2:
Giai bai todn bang cich lap hé phuong trinh,

Buoc 1. Lap hé phuong trinh :

— Chon hai 4n va dit diéu kién thich hop cho ching.

— Biéu dién cac dai luong chua biét theo cic an va cdc dai luong da biét.
—Lap hai phuong trinh biéu thi méi quan hé gita cdc dai lugng.

Buoce 2. Giai hé hai phuong trinh néi trén.

Buorce 3. Tra 16i : Kiém tra xem trong cdc nghiém clia hé phuong trinh.
nghiém nao thich hop véi bai todn va két luan.



PE 1
Bai 1: Giai cac h¢ phuong trinh

7X+4y =18 X=3y=5
a) 3 - b) § x Y_,
X—4y=2 2+3—

Bai 2: S tién mua 7 cin cam va 7 can 18 hét 112 000 dong . SO tién mua 3 can cam va 2 can 18
hét 41 000 dong . Hoi gia mdi can cam va mdi can 1€ 1 bao nhiéu dong ?

Bai 3: Tim a va b biét d6 thi ham sé y = ax + b di qua cac diém (J2;4-2)va(2;2).

DE 2
. - = 2y =
Bai 3: Giai cac h¢ phuong trinh sau: 1/ {3x+y 3 2/ {X+ y=>
2X—-y =17 3X+4y=5

Bai 4: Mot khu vuon hinh chit nhat ¢6 chu vi 46 mét, néu ting chiéu dai 5 mét va giam chiéu
rong 3 mét thi chiéu dai gap 4 1an chiéu rong . Hoi kich thude khu vuon d6 1a bao nhiéu ?

Bai 5:Cho hé phuong trinh : (I {mx+y:5
2X—-y=-2

Xac dinh gia tri cia m dé nghiém ( X, ; Yo) cua h¢ phuong trinh (I) thoa dicu kién: xo+Yyo=1

DE 3
Bai 1:Giai cac h¢ phuong trinh sau:
10x—9y =1 _y=3
&) b) {7
15x+ 21y =36 2x+3y =16

Bai 2:Cho hé phuong trinh: {”X‘ y=4
Xx+y=1
a) Voi gia tri nao cua n thi h¢ phuong trinh ¢6 1 nghiémla (x;y ) =(2; -1 ).
b) Vi gid tri nao cua n thi hé phuong trinh c6 duy nhat nghiém? Hé phuong trinh vo nghiém ?

Bai 3: Xéc dinh a va b dé d6 thi ham sd y = ax + b di qua 2 diém A(2;-2) va B(-1;3).

Bai 4: Tim hai s6 biét rang bon 1an s6 thir hai cong voi ndm lan sb thtr nhat bang 18040 va ba
lan s6 thi nhat hon hai 1an so thir hai 1a 2002.

DE 4
Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau:
a) X+y=2 b) 4x+7y:16
2x-3y=9 4x -3y =-24

Bai 2: Mot khu vuon hinh chit nhat c6 chu vi 46 mét, néu ting chiéu dai 5 mét va giam chiéu
rong 3 mét thi chicu dai gap 4 l1an chiéu rong . Hoi kich thudc khu vuon dé 1a bao nhiéu ?

L. N \ =5
Bai 3: Cho hé phuong trinh : {;ZH;/_ 5 (1)

Xéc dinh gia tri cia m dé dé hé (I) c6 nghiém duy nhét
DE 5



Bai 1: Cho phuong trinh 2x +y =5 (1)

Viét cong thirc nghiém téng quat ctia phuong trinh (1) va biéu dién hinh hoc tip nghiém cua
no.

Bai 2: Cho hé phuong trinh (I) { tim k dé hé (I) c6 nghiém (2; 1).

X -y=1
X-y=3

Bai 3: Giai hé phuong trinh sau bang phuong phap thé: {3 Iy 2
X—4y =

Bai 4: Tim hai s6 tu nhién, biét ring tong cua chung bang 28 va néu ldy s 16n chia cho sd bé

thi dwgc thuong 13 3 va sb du 1a 4.

DE 6
Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau: 1/ {3X+y:3 2/ {X+2y:5
2x-y=7 3x+4y=5

=4 _ . , .
X+ 3y Xac dinh m dé hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat?

Bai 2: Cho hé PT {
X—2y=5

Bai 3: Tim hai s tu nhién biét: Tong ctia ching bang 1012. Hai lan s6 16n cong s6 nho bang

2014.

PE 7
Bai 1: Giai hé phuong trinh
a.{2x—y=3 b. {4x+3y=6
X+2y=4 2X+y=4

Bai 2. Mot cira hang c6 tong cong 28 chiéce Ti vi va Ta lanh. Gia mdi cai Tu lanh 1 15 triéu
ddng, mdi cai Ti vi 1a 30 triéu néu ban hét 28 cai Tivi va Tu lanh nay chu ctra hang s& thu duoc
720 triéu. Hoi mdi loai co bao nhiéu cai ?
Bai 3: Cho hé phuong trinh {3X rmy=4

X+y=1
a. Tim m dé hé phuong trinh trén c6 nghiém duy nhét, v6 s6 nghiém
b. Tim m dé hé phuong trinh trén c6 nghiém x <0, y >0

PE 8
{kx—y=5
Bai 1: Cho hé phuong trinh x —y=1 Tim k dé hé ¢6 nghiém (x;y) = (2; 1).
i+iz4
N - X+y=2 ] X+2 y-3
Bai 2: Giai cac hé phuong trinh sau  a) 2x—3y =9 )] 2 3 .
X+2 y-3

Bai 3: Giai bai toan bang cach 1ap hé phuong trinh:



Tinh chiéu dai, chiéu rong va di¢n tich cua mot khu vuon hinh chir nhéat biét rﬁng néu giam
chidu dai di 4m ting chiéu rong 1én 4m thi dién tich ctia khu vuon ting thém 32m?, néu giam
chiéu dai di 4 m va giam chiéu rong di 2m thi dién tich giam di 88 m”.

Bai 4:Tim cdc nghi¢m nguyén cua phuong trinh: I1x + 18y =120
PE 9
Bai 1 : Giai cac hé phuong trinh sau :
/ 3X+y=3 B/ 2X+y=5 c/ X+2y=5
2Xx—-y =7 3x—-2y=11 3X+4y=5
Bai 2 : Hai nguoi 1am chung mot cong viée trong 20 ngay thi xong. Néu ngudi thir nhat lam 12
ngay, va nguoi thir hai lan 15 ngay thi chi dugc % cong viéc d6. Hoi moi nguoi 1am riéng thi
xong cong viéc trong bao lau ?

L. " . =7

Bai 3 : Cho h¢ phuong trinh : (1) {mx+y
2X—-y=-4
Xac dinh gia tri ciam dé P = x* + y* dat gid tri nho nhat . Tinh gia tri nho nhét do.

Goi ( x; y) la nghiém cua hé phuong trinh.

DE 10
Bai 1: Giai cac hé phuong trinh sau:
5 [10x-9y=1 ) (VB+2)x+y=3-+5
15X+21y:36 2y—X=6—2\/§

Bai 2: Cho hé phuong trinh: {nx— y=4

Xx+y=1
a) Voi gia tri nao cua n thi h¢ phuong trinh c6 nghiém 1a (x ; y) = (2 ; -1).
b) Véi gia tri nao ctia n thi hé phuong trinh ¢6 duy nhat nghiém? Hé phuong trinh v6 nghiém ?
Bai 3: Hai nguoi ciing lam mot cong viée trong 7h 12 phit thi xong cong viée. Néu ngudi thir
nhat 1am trong 4h nguoi thi hai 1am trong 3h thi duoc 50% cong viéc. Hoi mdi nguoi lam 1
minh trong miy gio thi xong cong viéc?

PE 11
Bai 1 .Tim m dé hé {2“ =1 6 nghiém
2mx+y =1
<. . 2 LA . X+y=1 , ~ X . . N
Bai 2. Tim a d¢ hé€ phuong trinh { c6 vO s0 nghiém khi a bang
ax+2y=a

Bai 3: Giai hé phuong trinh bang hai cach: { 2x-y=13
—S5X+y=—7
Bai 4 : Mot doan xe van tai co 6 xe tai 1on va 4 xe tai nho tat ca chd 84 tan hang . Biét mdi xe
tai 16n ché nhicu hon xe tai nhé 12 4 tan .
Bai 5 : Tim cac gia tri cia m dé ba dudng thang sau :
3X+2y=5; 2x- y=4vamx+ 7y =11 dong quy tai 1 diém trong mat phang toa do

DE 12
L. .. 3X+2y=1
Bai 1 : Giai h¢ phuong trinh sau : {X+ y
X-3y=-7



Bai2:ChobadiémA (2;-1); B(-1:5);:C(3;-3)

a) Viét phuong trinh dudng thang BC ; b) Chuing t6 3 diém A, B, C thang hang
Bai 3 : Mot manh vuon hinh chir nhat ¢6 chu vi 1a 56m. Néu ting chiéu dai thém 6 m va giam
chiéu rong di 3m thi dién tich ting 1én 15 m®. Tinh dién tich manh vuon.

Bai 4 : Cho hé phuong trinh : {X ry=3
—mx—-y=2m
Xéac dinh m dé hé phuong trinh c6 mdt nghiém ? V6 nghiém ? Vo ) nghi¢m

PE 13
. . =2 2x—y=1 -3y =-
Bai 1. Gidi hé phuong trinh sau: a) {x+y b){ x-y=13 C) {X y=-3
2x—-3y=9 -5x+y=-7 4x+y=14

Bai 2. Viét phuong trinh dudng thing (d) di qua2 diém: (2,1)va(-1,-5)
Bai 3. Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B voéi thoi gian nhét dinh. Néu ting van toc 10 km/h s& dén
noi sém hon 3h. Néu giam van téc 10 km/h s& dén tré 5h. Tinh quing duong AB.
Bai 4. Cho f(x) = x* + bx + ¢. Tim b va ¢ biét f(1)=2; f(-3) = 0
PE 14
Bai 1: Tim phuong trinh dudng thang di qua 2 diém M(2; 2) va N(4; -2)
Bai 2: Mot 6 t6 du dinh di tir A dén B véi thoi gian nhat dinh. Néu di v6i van téc 50 km/h s&
dén noi sdm hon 3h. Néu di v6i van toc 30 km/h s& dén tré 5h. Tinh quang duong AB.
Bai 3: Viét phuong trinh duong thang di qua hai diém A (1;-1)vaB (2;-3)
Bai 5: Chung t6 rang duong thang 2mx +y =m + 1 ludn di qua diém cd dmh Xac dinh toa
do diém L.

DE 16
.- .y 3X+y=8 izg
Bai 1 : Gidi cac h¢ phuong trinh sau : a) {2x—3y:1 b) <y 3
X+y-10=0

Bai 2 : Mot khu vuon hinh chit nhat néu ting chiéu rong thém 5m va giam chiéu dai di 5m thi
dién tich khong do6i. Néu tang chi€u dai thém 3m va gidm chiéu rong di Sm thi dién tich giam di
60m®. Tinh cac kich thudc clia khu vuon.
Bai3:Cho3diemA (2;1);B.(-1;-2) ;C.(0;-1) 7 7
a) Viét phuong trinh duong thang AB ~ b) Chitng minh 3 diém A, B, C thang hang
DE 17

Bai 1: Viét phuong trinh duong thang di qua hai diémA (1 ;- vaB(2;-3)
Bai 2: Mot 6t6 di trén doan duong AB voi van téc 50Km/h , rdi tiép tuc tir B dén C véi van toc
45Km/h. Biét quing dudng tong cong dai 165 Km va thoi gian 6t6 di trén doan dudong AB it
hon thoi gian 6t6 di trén doan duong BC 1a % gio. Tinh thoi gian 6t di trén mdi doan duong
AB ,BC. ‘ 7 o
Bai 3: Chung t0 rang duong thang : - mx + 2y = m + 3 ludn di qua diém co dinh . Xéc dinh toa
do diem | ‘

DE 18
T2V =S )/ Gidi hé PT voi m =2

Bai 1. Cho hé PT: {
2x—y=1



b/ Tim m dé hé PT c6 nghiém (x = 1;y = 0)

¢/ Tim m dé hé PT c6 duy nhat ,
Bai 2:Hai voi nudc cung chay vao bé khong c6 nudc thi sau 5 gio day bé. Néu ma voi thir nhat

14 o x

chay trong 6 gio va voi thur hai chay trong 2 gio¢ thi duogc s bé nudc. Hoi néu moi voi chay
mot minh thi sau bao 1au s& day bé?
Bai 3. Hai 6 t6 khdi hanh cung mét luc tir hai dia diém A va B cach nhau 270 km di nguoc
chi€u nhau va gdp nhau sau 3 gi¢. Tinh van toc ciia moi 6 to, bict rang van toc cia 0 to di tr A
nhé hon van toc cua 6 t6 di tor B 1a 10km/h.



Phan Hinh hoc

1/ Vi tri twong ddi ciia hai dwong tron
2/ Go6c ¢ tam. So do cung

Vi tri twong d6i cla hai dudng S6 diém Hé thitc gita OO
tron (O;R)va(O':r)(R>r) chung viiRvar
Hai dudng tron cit nhau 2 R-r<O0' <R +r
Hai dudmg tron ti€p xic nhau : 1
— Tiép xic ngoai O0'=R +r
— Tiép xuc trong O0'=R-r>0
Hai dudng tron khdng giao nhau : 0
—(0O) va (O') g ngoai nhau OO'>R +r
—(0) dung (O") OO'<R-r
Bai tap

Pé Thi hoc ki I Pa Ning

Bai 1: (3,00 diém) Cho tam gia ABC vudng ¢ A, duong cao AH. V& dudng tron (O) duong
kinh BH, dudng tron nay cat AB & D (khac B). V& duong tron (O) duong kinh CH, dudng tron
nay cat AC & E (khéac C).

1. Hai duong tron (O) va (O”) ¢6 vi tri nhu thé nao ddi véi nhau? Chimg minh.

2. Tw gidc ADHE 1a hinh gi? Chung minh.

3. Chimg minh DE 1a tiép tuyén chung cua hai dudng tron

Bai 2: (3,0 diém) Cho hai duong tron (O) va (O) tiép xtic ngoai nhau tai A. Ké t1ep tuyén
chung ngoai DE, De(0), E<(O’). Ké tiép tuyen chung trong tai A, tiép tuyén nay cit DE tai 1.
Goi M 1a giao diém cua OI va AD; N 1a giao diém ctia O’ va AE.

a./ Chung minh IA = ID = IE.

b./ Chting minh OO’ 14 tiép tuyén ctia duong tron c¢6 duong kinh DE.

c./ Chung minh hé thae: IM.IO = IN. 1O’.

d./ Tinh DE, biét OA = S5cm va O’A = 3,2cm.



On tap
Bai 1
Dién vao céc 6 tréng trong bang, biét ring hai dudng tron (O ; R) va (O’ ;1)
c600'=d,R>r.

g 46 | Ssdémeng | Hethie gt d Rar |
(O; R) dung (O'; 1)
| d>R +r
Tiép xidc ngoai
d=R-r
2

Bai 2:

Cho hai dudng tron (O) va (O') tiép xuc ngoai tai A. Ké ti€p tuyén chung
ngoai BC, B € (0), C € (0O'). Ti€p tuyén chung trong tai A cit tiép tuyén
chung ngoai BC ¢ 1.

a) Chimg minh ring BAC = 90°,

b) Tinh s6 do géc OIO".

c) Tinh d6 dai BC, biét OA = 9cm, O'A = 4cm.
Bai 3:

Cho hai dudng tron (O ; R) va (O'; r) cat nhau tai A vA B (R > r). Goi [
la trung diém ctia OO'. Ké dudng thing vuébng goéc vai IA tai A, duong
thing nay cat cac dudng tron (O ; R) va (O'; r) theo thit tu tai C va D
(khdc A). _

a) Ching minh ring AC = AD.

b) Goi K 12 di€ém d6i ximg véi diém A qua diém L. Chimg minh rang KB
vudng gbéc vai AB.



Bai 4:
Cho dudng trén (O) c6 duong kinh BC, ddy AD vuéng géc véi BC tai H.

Goi E, F theo thit tu 1a chan ciac duong vudng géc ké tr H dén AB, AC.
Goi (I), (K) theo thir tu 1a cdc dudong tron ngoai tiép tam gidc HBE, HCF.

a) Hay xdc dinh vi tri tuong d6i cua cdc dudng tron : (I) va (O), (K) va
(0), () va (K).

b) Tir gidc AEHF 1a hinh gi ? Vi sao ?

¢) Chimg minh ding thitc AE.AB = AF.AC.

d) Ching minh rang EF la iie'p tuyén chung cta hai dudng tron (I) va (K).
e) Xdc dinh vi tri cia diém H dé€ EF c6 do dai 16n nhat.

Bai 5:

Cho hai duong tron (O) va (O') ti€p xic ngoai tai A, BC la tiép tuyén
chung ngoai, B € (0), C € (O"). Tiép tuyén chung trong tai A cat BC @
diém M. Goi E 1a giao diém ctia OM va AB, F 1a giao diém clta O'M va
AC. Chitng minh rang :

a) Ta gidc AEMF la hinh chir nhat.

b) ME.MO = MF.MO'.

c) OO’ 1a tiép tuyén cua dudng tron c6 duong kinh 1a BC.
d) BC la tiép tuyén cua dudng tron ¢é dudng kinh 1a OO’



Goc o tam. SO do cung

Goc 0 tam la goc co dinh la tam cua dwong tron.
Géc nay cit dwong tron tai A va B khi dé cung AB la cung bi chiin ciia géc & tim AOB.
Ta cé tinh chit: so do cung bi chin béing sé do ciia géc & tim chin cung do.

So sanh cung: cung nao lon hon thi co so do ciing lon hon va nguwoc lai.

o~ WD e

Cung nao co goc ¢ tim lon hon thi lon hon va ngwoc lai.

BAI TAP
BT1: Cho (O; 5cm) va diém M sao cho OM=10cm. V& hai tiép tuyén MA va MB. Tinh goc &
tam do hai tia OA va OB tao ra.
BT2: Cho tam giac déu ABC, vé& nira dudng tron dudng kinh BC cit AB tai D va AC tai E. So
sanh cac cung BD; DE va EC.
BT3: Cho hai dudng tron (O; R) va (O; 1) v6i R > r. Biém M ngoai (O; R). Qua M v& hai tiép
tuyén véi (O; r), mot cat (O; R) tai A va B (A nam gitta M va B); mot cit (O; R) tai C va D (C
nam giita D va M). C/m: hai cung AB va CD bang nhau.
BT4: Cho hai dudng tron (O) va (O’) cét nhau tai hai diém A, B. Day AC clia dudng tron (O)
vudng goc vi AO’; day AD cua duong tron (O’) vuong géc véi AO. So sanh cic géc aoc, AoD.
BTS5: Trén mot dudng tron (O) c6 cung as bang 140° . Goi A’. B’ 1an lugt 1a do6i xiing ctia A, B
qua O; 1ay cung AD nhan B’ lam diém chinh giita; 1dy cungCB nhan A’ 1am diém chinh giita.
Tinh s6 do cung nhoCD.
BT6: Cho hai dudng tron bang nhau (O) , (O’) cat nhau tai A, B. Ké cdc dudng kinh AOC va AO’D. Goi
E 1a giao diém thit hai ctia dudng thang AC vé6i (O).
a) So sanh cac cung nhoCB,BD.
b) Chiing minh rang B 1a diém chinh giita cung EBD.
BT7: Cho duong tron (O), day AB. Goi M 1a di€ém chinh giita cungAB. V& day MC cit day AB
tai D. V& dudng vuodng gbc v6i AB tai D, cat OC tai K. A KCDIa tam giac gi ?
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BT8: Cho M, N, P, Q 1a bon diém tly y trén dudng tron (O). Cac tiép tuyén ctia (O) tai bon
diém trén cit nhau tao thanh tt gidc ABCD. Tinh s6 do tong cic gé¢c £A0B + £COD ?
BT9: Cho duong tron (O), day AB. Trén day AB 1ay D r6i n6i D vé6i C trén dudng tron (C khic A,
B; A, O, C khong thang hang). Cic duong trung truc ctia AD va DC ciat nhau & M. CMR: duong
thdng MO di qua diém chinh giita cung AC.

BAI TAP VE NHA
BT1: Cho hai dudng tron dong tam (O;R) va (O;2R). P 1a mot diém ngoai (O;2R). V& dudng
tron (P;PO) cat dudng tron (O;2R) tai C va D, cat duong tron (O;R) 6 E va F. OC va OD cat
(O;R) 6 A va B. CMR:
a) CD // EF. b) PA va PB la hai tiép tuyén ctia (O;R).
BT2: Cho hinh thoi ABCD c6 canh AB =5 cm va duong chéo AC=8 cm. Puong tron tAm A ban
kinh R=5 cm tiép xtic v6i duong tron tam C tai M thudc doan AC. Puodng tron nay cat CB tai E va
cat CD tai F. Tinh ti s6 do dai cuia cung BD va cung EF
BT3: Tur diém M ¢ ngoai dudng tron (O) v& hai tiép tuyén MA va MB ( A, B 1a tiép diém). Cho
biét goc AMB bang 40°.
a) Tinh goc AOB.
b) Tir O k& duong thang vudng goc voi OA cat MB tai N.Chtirng minh tam gidc OMN 13 tam
giac can.
BT4: Cho ntra duong tron tim O, dudng kinh AB. K& cac tiép tuyén Ax, By cung phia véi nira
duong tron dbi véi AB. Tir diém M trén nira duong tron ké tiép tuyén thir ba véi dudng tron, nd
cit Ax va By lan luot tai C va D.
a) Chung minh: Tam gidac COD Ia tam gidc vuong.
b) Chimg minh: MC.MD=0OM?-.
¢) Cho biét OC=BA=2R, tinh AC va BD theo R.
BT5: Cho tt gidc ABCD ndi ti€p duding tron (0). Bi€t B = 65° ;¢ = 102°. Tinh s& do cdc géc

A va D.
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BT6: Cho dudng tron (O) dudng kinh AB. Trén dudng thing AB ta 14y mot di€m M sao cho
di€m B nim giita hai di€m A va M. K& hai ti€p tuyén MN va MP véi dudng tron (N, P 13 hai
ti€p diém ).

a) Chitng minh t& gidc MNOP ndi ti€p.

b) Goi H 1a giao di€ém ctia NP va AB. Chitng minh NP 1 AB.

c) Ching minh OH . MH = AH . BH
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